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Ëåêöiÿ 7: Ïðàâèëà âèâåäåííÿ â ëîãiöi âèñëîâëåíü i ÷èñëåííi ïðåäèêàòiâ

Ðîçãëÿíåìî ïðàâèëà âèâåäåííÿ òà ¨õ çàñòîñóâàííÿ â ëîãiöi âèñëîâëåíü. Öi

ïðàâèëà îá ðóíòîâóþòü êðîêè äîâåäåííÿ ëîãi÷íèõ òåîðåì, ÿêå ïîëÿãà¹ â

ïåðåâiðöi òîãî, ùî âèñíîâîê ¹ ëîãi÷íèì íàñëiäêîì ìíîæèíè ãiïîòåç.

Äåÿêi âàæëèâi ïðàâèëà âèâåäåííÿ òà âiäïîâiäíi ¨ì òàâòîëîãi¨ íàâåäåíî â

òàêié òàáëèöi:

Ïðàâèëî âèâåäåííÿ Òàâòîëîãiÿ Íàçâà ïðàâèëà âèâåäåííÿ

p ⊢ p ∨ q p ⇒ (p ∨ q) ââåäåííÿ äèç'þíêöi¨

p ∧ q ⊢ p (p ∧ q) ⇒ p âèêëþ÷åííÿ êîí'þíêöi¨

p, q ⊢ p ∧ q ((p) ∧ (q)) ⇒ (p ∧ q) ââåäåííÿ êîí'þíêöi¨

p, p ⇒ q ⊢ q (p ∧ (p ⇒ q)) ⇒ q modus ponens

q, p ⇒ q ⊢ p (q ∧ (p ⇒ q)) ⇒ p modus tollens

p⇒q, q⇒r ⊢ p⇒r ((p⇒q)∧(q⇒r))⇒(p⇒r) ãiïîòåòè÷íèé ñèëîãiçì

p ∨ q, p ⊢ q ((p ∨ q) ∧ p) ⇒ q äèç'þíêòèâíèé ñèëîãiçì

p ∨ q, p ∨ r ⊢ q ∨ r ((p∨q)∧(p∨r)⇒(q∨r) ðåçîëþöiÿ
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Ðîçãëÿíåìî äåÿêi âàæëèâi ïðàâèëà âèâåäåííÿ äëÿ ôîðìóë iç êâàíòîðàìè.

Óíiâåðñàëüíà êîíêðåòèçàöiÿ � öå ïðàâèëî âèâåäåííÿ òîãî, ùî P (c) iñòèííå
äëÿ äîâiëüíîãî åëåìåíòà c ç ïðåäìåòíî¨ îáëàñòi çà óìîâè, ùî ôîðìóëà

∀xP (x) iñòèííà. Íàïðèêëàä óíiâåðñàëüíó êîíêðåòèçàöiþ ìîæíà

âèêîðèñòàòè ó âèïàäêó, êîëè ç òâåðäæåííÿ �Âñi ëþäè ñìåðòíi� ïîòðiáíî

äiéòè âèñíîâêó �Ëåíií � ñìåðòíèé�. Òóò Ëåíií � åëåìåíò ïðåäìåòíî¨

îáëàñòi, ÿêà ñêëàäà¹òüñÿ ç óñiõ ëþäåé.

Óíiâåðñàëüíå óçàãàëüíåííÿ � öå ïðàâèëî âèâåäåííÿ, çãiäíî ÿêîãî ôîðìóëà

∀xP (x) iñòèííà, ÿêùî iñòèííå P (c) äëÿ äîâiëüíîãî c ç ïðåäìåòíî¨ îáëàñòi.
Öå ïðàâèëî âèêîðèñòîâó¹òüñÿ ó âèïàäêó, êîëè íà ïiäñòàâi iñòèííîñòi P (c)
äëÿ êîæíîãî åëåìåíòà c ç ïðåäìåòíî¨ îáëàñòi ñòâåðäæóþòü, ùî
âèñëîâëåííÿ ∀xP (x) iñòèííå. Âèáðàíèé åëåìåíò c ìà¹ áóòè äîâiëüíèì i íå

êîíêðåòèçîâàíèì. Óíiâåðñàëüíå óçàãàëüíåííÿ íåÿâíî çàñòîñîâóþòü ó

áàãàòüîõ ìàòåìàòè÷íèõ äîâåäåííÿõ, i ðiäêî çãàäóþòü ÿâíî.

Åêçèñòåíöiéíà êîíêðåòèçàöiÿ � öå ïðàâèëî, ÿêå äà¹ çìîãó äiéòè âèñíîâêó

ïðî òå, ùî íà ïiäñòàâi ∃xP (x) ìîæíà ñòâåðäæóâàòè, ùî â ïðåäìåòíié

îáëàñòi ¹ åëåìåíò c, äëÿ ÿêîãî âèñëîâëåííÿ P (c) iñòèííå. Çàçâè÷àé ïðî

åëåìåíò c âiäîìî ëèøå òå, ùî âií iñíó¹. Ç öüîãî âèïëèâà¹, ùî ìîæíà

ïîçíà÷èòè éîãî òà ïðîäîâæèòè ìiðêóâàííÿ.
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âèêîðèñòîâó¹òüñÿ äëÿ òîãî, ùîá íà ïiäñòàâi iñòèííîñòi P (c) íà äåÿêîìó

åëåìåíòi c ç ïðåäìåòíî¨ îáëàñòi äiéòè äî âèñíîâêó, ùî ∃xP (x) iñòèííå.

Ïðàâèëà âèâåäåííÿ â ÷èñëåííi ïðåäèêàòiâ çàçíà÷åíî â òàêié òàáëèöi:

Ïðàâèëî âèâåäåííÿ Íàçâà

1. ∀xP (x) ⊢ P (c) óíiâåðñàëüíà êîíêðåòèçàöiÿ

2. P (c) ⊢ ∀xP (x) óíiâåðñàëüíå óçàãàëüíåííÿ

3. ∃xP (x) ⊢ P (c) åêçèñòåíöiéíà êîíêðåòèçàöiÿ

4. P (c) ⊢ ∃xP (x) åêçèñòåíöiéíå óçàãàëüíåííÿ

Ó ïðàâèëàx 1 i 2 åëåìåíò c ïðåäìåòíî¨ îáëàñòi äîâiëüíèé, à â ïðàâèëàõ 3

òà 4 â ïðåäìåòíié îáëàñòi ìà¹ áóòè ïðèíàéìíi îäèí òàêèé åëåìåíò.
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1. ∀xP (x) ⊢ P (c) óíiâåðñàëüíà êîíêðåòèçàöiÿ

2. P (c) ⊢ ∀xP (x) óíiâåðñàëüíå óçàãàëüíåííÿ

3. ∃xP (x) ⊢ P (c) åêçèñòåíöiéíà êîíêðåòèçàöiÿ

4. P (c) ⊢ ∃xP (x) åêçèñòåíöiéíå óçàãàëüíåííÿ

Ó ïðàâèëàx 1 i 2 åëåìåíò c ïðåäìåòíî¨ îáëàñòi äîâiëüíèé, à â ïðàâèëàõ 3

òà 4 â ïðåäìåòíié îáëàñòi ìà¹ áóòè ïðèíàéìíi îäèí òàêèé åëåìåíò.

Äèñêðåòíà ìàòåìàòèêà Ëåêöiÿ 7: Ïðàâèëà âèâåäåííÿ â ëîãiöi âèñëîâëåíü ...



Äÿêóþ çà óâàãó!!!

Äÿêóþ çà óâàãó!!!
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